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Sezione 4 Numeri razionali e numeri reali

 ✓ Nell’es. 14 a pag. 52, se si ricorre alla calcolatrice e questa ha un display con solo 
8 cifre, si può essere sviati sul tipo di risultato. Il calcolo a mano, osservando i resti, 
dà il risultato corretto. Calcolare a mano  1 : 17  è solo per chi è bravo e ha voglia, ma 
è un esercizio che permette di vedere effettivamente tutti i possibili 16 resti, prima 
che uno si ripeta: il quoziente è un numero periodico, che non si può riconoscere 
come tale con la calcolatrice. È importante che i ragazzi comprendano che non 
basta osservare le prime cifre di un numero per determinarne il tipo. Un numero 
decimale limitato può avere miliardi di cifre e anche l’antiperiodo e il periodo di 
un numero possono essere costituiti da molte cifre. Quindi solo un ragionamento 
teorico può dare una risposta certa.

 ✓ Per riflettere sui limiti dei display della calcolatrice c’è anche l’es. 169 a pag. 60. 
A margine di questo esercizio puoi chiedere quanti numeri puoi scrivere su una 
calcolatrice con otto cifre e perché il loro numero è proprio quello. La risposta è  
 8 ⋅  10   8   e la giustificazione che ne diamo noi è questa. Ci sono 10 numeri con la 
parte intera di una cifra e con ciascuno di essi puoi scrivere   10   7   numeri decimali: 
quindi tra 0 e 10 sono   10   8  . Ci sono   10   2   numeri con la parte intera di al più due 
cifre e con ciascuno di essi puoi scrivere   10   6   numeri decimali: quindi tra 10 e 100 
sono   10   8  . Ci sono   10   3   numeri con la parte intera di tre cifre e con ciascuno di essi 
puoi scrivere   10   5   numeri decimali: quindi tra 100 e 1000 sono   10   8  . Ci sono   10   8   
numeri con la parte intera di otto cifre e nessuno di loro può essere scritto con cifre 
decimali. In tutto quindi i numeri sono   8 ⋅ 10   8  .

2. Numeri decimali illimitati periodici

Per permettere agli alunni di prendere confidenza con i numeri decimali illimitati pe-
riodici, lavora con numerosi esempi (più numerosi di quelli presenti sul libro) artico-
lando sempre di più i denominatori: 3, 7, 11, 13… 9, 27, 81… 21, 33, 39… 77, 91… e 
così via.

Puoi far notare che anche i numeri decimali limitati (e quelli interi) possono essere pen-
sati come periodici con periodo 0. Oppure che il periodo può essere scritto in più modi 
diversi: il numero  0,  ‾ 32   può essere scritto come  0,  ‾ 3232  . O ancora si può fare finta che 
alcune cifre costituiscano l’antiperiodo:  0,3 ‾ 23  . Sono scritture diverse ma il numero è 
sempre lo stesso. Per rendersene conto basta scrivere i numeri per esteso (e più avanti 
vedremo anche che hanno la stessa frazione generatrice). Su questo c’è anche l’Esplora, 
ragiona e scopri (pag. 60) nel paragrafo 4 dedicato ai decimali limitati.

 ✓ È importante che tu faccia capire da dove viene fuori il periodo, facendo le divi-
sioni col resto (per esempio con gli esercizi 47-56 a pag. 54), in modo che questa 
improvvisa infinità di cifre non rimanga qualcosa di magico e i ragazzi capiscano 
perché alcuni numeri, che sul display della calcolatrice non mostrano ripetizioni 
dal momento che il periodo è troppo lungo, in realtà sono periodici.
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unità 9 Numeri razionali

Lavorando sui razionali, non per tutti è facile comprendere che ogni numero razionale è 
rappresentato da infinite frazioni equivalenti fra loro. Tutte hanno lo stesso valore, cioè 
danno lo stesso risultato nella divisione fra numeratore e denominatore. Questo valore è 
invece l’unica rappresentazione decimale del numero razionale.

Tutte le regole, apparentemente bizzarre, che governano i numeri periodici possono 
essere comprese e verificate. Per questo proponiamo numerosi esercizi di calcolo, che 
sono molto utili per l’osservazione dei meccanismi e dei risultati. 

Come conclusione di questo argomento vale la pena soffermarsi sull’unica tipologia di 
numeri non ancora incontrati: i numeri decimali illimitati non periodici. Esistono? Come 
sono fatti? Sono anche loro valori di frazioni? Si può lasciare la domanda aperta invi-
tando a trovare esempi; alcuni sono nell’ultimo paragrafo della teoria. Riprenderemo il 
discorso con le radici.

1. I numeri razionali

L’obiettivo principale di questa Unità è una classificazione delle frazioni come numeri 
decimali. Potrebbe quindi essere efficace costruire gradualmente uno schema, che si 
completa strada facendo, di pagina in pagina.

frazione

 apparente non apparente

 numero intero numero decimale

 denominatore che ha solo denominatore che ha 
 2 e 5 come fattori primi  (anche) altri fattori

 numero decimale numero decimale 
 limitato periodico

 denominatore che ha solo denominatore che ha come 
 fattori diversi da 2 e 5 fattori 2 e/o 5 e altri numeri

 numero decimale numero decimale 
 periodico semplice periodico misto

L’altro concetto importante è la chiusura di Q rispetto alla divisione: naturalmente biso-
gna dimostrare che tutte le divisioni tra due numeri razionali sono ancora numeri razio-
nali, e questo è vero per come si esegue la divisione tra frazioni. (Quando si dice “tutte le 
divisioni” ovviamente rimangono escluse quelle con divisore 0.)

 ✓ Abbiamo già proposto la stessa idea dell’es. 7 a pag. 52 nell’Unità 3 Divisione 
(nel paragrafo Divisione decimale, agli esercizi 294 a pag. 141 e seguenti). È 
significativo riproporla ora per la sua utilità e contando sulla maturazione degli 
alunni.
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