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La seconda di queste scritture diverrà utile nelle moltiplicazioni e gli alunni avranno avu-
to il tempo di fissare bene in mente il concetto (vedi M.I. Fandiño Pinilla, Le frazioni, 

aspetti concettuali e didattici, Pitagora, Bologna 2005, pag. 157).

Gli studenti si misurano con la scrittura di uno stesso numero in tanti (infiniti!) modi 
diversi: dedichiamo tempo a fare esempi e a ragionarci su. Teniamo fortemente legata 
l’equivalenza di frazioni e la riducibilità.

7. Frazioni con i numeri negativi 

Inseriamo qui una prima introduzione alle frazioni con numeratore e denominatore inte-
ri. È opportuno osservare che gli aspetti concreti della frazione rimangono sullo sfondo, 
mentre se ne accentua il carattere astratto di oggetto matematico. Dei vari significati 
proposti nei paragrafi precedenti rimangono validi la divisione indicata, il numero, la posi-
zione sulla retta, mentre è chiaro che non ha più senso parlare di “quante parti prendiamo”.

Attenzione ai numeri misti: in matematica astratta la divisione col resto prevede un resto 

positivo quindi   (− 9)  : 4 = − 3 resto 3 . Infatti  − 9 = 4 ⋅  (− 3)  + 3 . Quindi la frazione  −   9 _ 
4

    si 

dovrebbe scrivere come  − 3 +   3 _ 
4

   . È chiaro che questo può essere di grande confusione 

per gli alunni e vanifica l’utilità dei numeri misti nel collegamento con i numeri decimali. 

Per questo motivo i numeri misti con frazioni negative non sono citati nella teoria. In 

caso di domande si consiglia di preferire la scrittura  −   9 _ 
4

   = − 2 −   1 _ 
4

    che, per esempio sulla 

retta dei numeri, suggerisce di arrivare fino a  − 2  e proseguire di un altro quarto; ovvero 

di adottare la scrittura del numero misto positivo    9 _ 
4

    cambiata di segno.

 ✓ I problemi con le frazioni sono un campo tradizionalmente ostico, fonte di difficoltà 
per molti alunni. Ci sono ben tre Impara a risolvere i problemi: uno sui problemi 
diretti, uno su quelli inversi e uno sul distinguere i problemi diretti e inversi. Su 
quest’ultimo scoglio c’è anche il recupero a pag. 340.

 ✓ Gli esercizi 465 e seguenti a pagg. 332-333 richiedono di scrivere il calcolo senza 
eseguirlo. Normalmente è un esercizio poco amato, perché gli alunni si concentra-
no sul risultato. Invece è molto utile puntare l’attenzione sul processo.

 ✓ Al termine del capitolo gli esercizi 494 e 497 a pag. 334 riprendono tutti i punti 
dei calcoli con le frazioni.

Recupero e consolidamento 

Le frazioni sono il primo grande scoglio della classe prima. Qui molti alunni incontrano 
difficoltà che poi esplodono con le operazioni, aprendo lacune che si riverberano su tutto 
il percorso successivo: non sono pochi gli alunni che, anche al liceo scientifico, arrivano 
senza padroneggiare l’addizione di frazioni!
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LE FRAZIONI

E LE LORO OPERAZIONI
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Le frazioni sono un argomento cruciale di tutta la matematica delle medie. Un loro ap-
prendimento lacunoso farebbe sentire i suoi effetti per tutti gli anni a venire. Abbiamo 
quindi dedicato molti esercizi alla comprensione dell’idea di frazione, all’approfondimen-
to dei concetti iniziali sui diversi significati delle frazioni, sul senso delle frazioni equiva-
lenti, dei numeri misti e dei vari tipi di frazioni.

Gli elementi di novità di queste due Unità riguardano principalmente:

 → La presentazione delle frazioni sotto molti punti di vista, tutti ripresi a ogni nuovo 
concetto.

 → La collocazione delle frazioni sulla retta dei numeri e dei punti a coordinate fraziona-
rie nel piano.

 → Le frazioni con i numeri negativi.

 → L’attenzione alla frazione inversa e al suo significato.

Frazioni

Questa Unità non presenta rilevanti novità rispetto allo sviluppo della materia che sia-
mo soliti vedere anche in altri corsi. Abbiamo dato importanza e reso molto visibili per 
lo studente i diversi significati delle frazioni, introducendo anche il punto di vista dei 
rapporti (che di solito viene presentato solo in seconda) al fine di dare senso alle frazioni 
improprie e alla frazione inversa come rapporto inverso.
Le varie caratteristiche, poi, in particolare l’equivalenza tra frazioni, sono viste sotto tutti 
questi aspetti in modo da farne capire bene il significato.
Anche al termine di questa Unità hai la possibilità, se lo ritieni opportuno, di espandere il 
discorso alle frazioni con numeri negativi.

1. Definizione e primi significati 

È importante introdurre fin da subito più significati delle frazioni per evitare che il primo 
faccia da ostacolo alla comprensione degli altri. A questo scopo iniziamo con la frazione 
come simbolo astratto senza far prevalere un significato sull’altro. La scelta di iniziare 
con il significato “operatore su grandezze” non sarebbe delle più felici, perché le frazioni 
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