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Sezione 3 Le frazioni e le loro operazioni

Rappresentare i    3 _ 
2

    di una torta aggiungendo un’altra torta è una evidente forzatura. Per 

non parlare dei    3 _ 
2

    di una classe. Invece, dire che una grandezza è i    3 _ 
2

    di un’altra è perfet-

tamente sensato anche perché è la relazione inversa dei    2 _ 
3

   . Lo stesso succederà con le 

percentuali. Le percentuali maggiori di 100 hanno senso solo quando si confrontano 

grandezze diverse, non per indicare la parte dell’intero.

 ✓ A pagina 314 affrontiamo in particolare i numeri misti, un argomento che alcuni 
capiscono al volo, ma che per altri è un po’ indigesto. Probabilmente perché già la 
divisione col resto non è stata compresa a fondo (infatti alcuni confondono il resto 
col numero dopo la virgola). Questi esercizi possono forse gettare un po’ di luce su 
entrambi i concetti.

 ✓ Oltre che per i problemi dal 206 a pag. 317 al 219 a pag. 318 , anche in vista 
dei problemi di ripartizione (due grandezze sono una gli    n _ m    dell’altra e la loro som-
ma..., la loro differenza...) che di solito risultano difficoltosi per molti, può essere 
comodo che ogni alunno abbia nell’astuccio un piccolo mazzetto di stecchini2 per 
rappresentare in maniera immediata i rapporti tra le grandezze. Anche il disegno 
sul quaderno richiede già un processo di astrazione e la scelta della lunghezza dei 
segmenti spesso interferisce con le quantità coinvolte nel problema.

5. Frazioni equivalenti 

È importante vedere con più esempi l’equivalenza tra frazioni da tutti i punti di vista, 
prima di fossilizzarsi su quello più pratico (la proprietà invariantiva).

 ✓ La proprietà del prodotto incrociato è quella che si usa nella costruzione assioma-
tica dei numeri razionali per definire l’equivalenza di frazioni (perché utilizza solo 
la moltiplicazione), ma nella pratica didattica della scuola secondaria di primo gra-
do normalmente non viene menzionata, per poi comparire sotto forma di proprietà 
fondamentale delle proporzioni. In effetti non è legata all’intuizione e non getta 
luce sul concetto di equivalenza fra frazioni. Puoi comunque anticiparla con qual-
che esempio (come gli esercizi a partire dall’Esplora, ragiona e scopri a pag. 321) 
perché non sembri che le proporzioni siano qualcosa di diverso.

6. Riduzione di frazioni 

Non c’è nessuna fretta di sostituire la scrittura della proprietà invariantiva che si avvale 
delle frecce orizzontali, che esplicita il divisore e il fatto che deve essere lo stesso per i 
due termini, con altre scritture semplificate: il numeretto scritto in alto (che è scritto una 
volta sola), oppure le semplici sbarrette che non esplicitano il divisore. 

2. Suggeriamo l’uso degli stecchini al posto delle rappresentazioni disegnate (si veda E. Castelnuovo, Di-

dattica della matematica, pubblicato nel 1966 da La Nuova Italia e ora disponibile nel catalogo UTET). 
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unità 6 Frazioni

LE FRAZIONI

E LE LORO OPERAZIONI
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Le frazioni sono un argomento cruciale di tutta la matematica delle medie. Un loro ap-
prendimento lacunoso farebbe sentire i suoi effetti per tutti gli anni a venire. Abbiamo 
quindi dedicato molti esercizi alla comprensione dell’idea di frazione, all’approfondimen-
to dei concetti iniziali sui diversi significati delle frazioni, sul senso delle frazioni equiva-
lenti, dei numeri misti e dei vari tipi di frazioni.

Gli elementi di novità di queste due Unità riguardano principalmente:

 → La presentazione delle frazioni sotto molti punti di vista, tutti ripresi a ogni nuovo 
concetto.

 → La collocazione delle frazioni sulla retta dei numeri e dei punti a coordinate fraziona-
rie nel piano.

 → Le frazioni con i numeri negativi.

 → L’attenzione alla frazione inversa e al suo significato.

Frazioni

Questa Unità non presenta rilevanti novità rispetto allo sviluppo della materia che sia-
mo soliti vedere anche in altri corsi. Abbiamo dato importanza e reso molto visibili per 
lo studente i diversi significati delle frazioni, introducendo anche il punto di vista dei 
rapporti (che di solito viene presentato solo in seconda) al fine di dare senso alle frazioni 
improprie e alla frazione inversa come rapporto inverso.
Le varie caratteristiche, poi, in particolare l’equivalenza tra frazioni, sono viste sotto tutti 
questi aspetti in modo da farne capire bene il significato.
Anche al termine di questa Unità hai la possibilità, se lo ritieni opportuno, di espandere il 
discorso alle frazioni con numeri negativi.

1. Definizione e primi significati 

È importante introdurre fin da subito più significati delle frazioni per evitare che il primo 
faccia da ostacolo alla comprensione degli altri. A questo scopo iniziamo con la frazione 
come simbolo astratto senza far prevalere un significato sull’altro. La scelta di iniziare 
con il significato “operatore su grandezze” non sarebbe delle più felici, perché le frazioni 
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